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Пояснювальна записка
Збірник завдань адресовано студентам за напрямом підготовки 151 – Автоматизація та
комп’ютерно-інтегровані технології, 141 – Електроенергетика, електротехніка та
електромеханіка , робочі навчальні плани яких передбачають виконання розрахункових
робіт. Даний збірник містить десять розрахункових робіт, зміст яких повністю відповідає
програмі з вищої математики на другий семестр. У межах кожної розрахункової роботи
виокремлено практичні вправи у 25 варіантах, що дозволяє кожному студенту навчальної
групи запропонувати індивідуальне завдання.

Самостійна робота студентів сприяє більш поглибленому вивченню теоретичного
матеріалу, закріпленню і узагальненню отриманих знань, формуванню вмінь
використання знань на практиці для комплексного вирішення поставлених завдань.

Критерії оцінювання кожної з розрахункових робіт подано нижче:

відмінно

Повна і правильна відповідь на всі завдання;
проявлено вміння аналізувати, узагальнювати, порівнювати;
достатня старанність і вправність застосування набутих знань;
відмінна якість оформлення.

добре

Повна і правильна відповідь на більшість завдань;
виклад матеріалу логічний, послідовний, лаконічний;
старанність і вправність застосування набутих знань;
добра якість оформлення.

задовільно

Неповна відповідь на більшість завдань;
механічність, фрагментарність відповіді;
порушення логіки та послідовності відповіді, недостатня самостійність мислення;
задовільна якість оформлення.

незадовільно
Неправильна відповідь на завдання;
фрагментарність відповіді;
незадовільна якість оформлення.

Вимоги до оформлення розрахункової роботи:

 згідно із номером у журналі студент обирає варіант завдання із вказаного списку;

 роботу оформлює в зошиті для розрахункових робіт розбірливо і без скорочень.

 виконання кожного завдання завершується економічним висновком щодо результатів

дослідження;

 розрахункова робота повинна бути здана в установлений термін, за невчасну здачу

роботи оцінка знижується, за кожний прострочений день на бал.



ЗМІСТ

1. Розрахункова робота № 1. «Границя функції»

2. Розрахункова робота № 2. Тема: «Похідна»

3. Розрахункова робота № 3. Тема: «Дослідження функції та побудова

ескізу її графіка»

4. Розрахункова робота № 4. Тема: «Функції багатьох змінних»

5. Розрахункова робота № 5. Тема: «Невизначений інтеграл. Ч.1»

6 Розрахункова робота № 6. Тема: «Невизначений інтеграл. Ч.2»

7 Розрахункова робота № 7. Тема: «Визначений інтеграл та його

застосування. Ч.1»

8 Розрахункова робота № 8. Тема: «Визначений інтеграл та його

застосування. Ч.2»

9. Розрахункова робота № 9. Тема: «Диференціальні рівняння»

10 Розрахункова робота № 10. Тема: «Ряди»



Розрахункова робота № 2.
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Розрахункова робота № 3.
Тема: «Дослідження функції та побудова ескізу її графіка»
Завдання: Побудуйте ескізи графіків, дослідивши функції
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де N – номер варіанту студента.



Розрахункова робота № 4.
Тема: « Функції багатьох змінних»

І. Знайти частинні похідні yx zz  , та повний диференціал dz функцій:

1. а) 3526 5423 yxyxxz  б) )ln( 2 xeyz 
2. а) 253 344  xxyxz б) )( 23 yxtgz 
3. а) 1523 2533  yyxxz б) 3sin xyz 
4. а) 53327 48  yxyyxz б) )2cos( 3 xyxz 
5. а) 3426 336  xxyyxz б) xyz arcsin
6. а) 2432 434  yxyyxz б) )( 22 yxarctgz 
7. а) 172 543  xyxyxz б) 3xyctgz 
8. а) 622 842  xyxyxz б)

22 yxez 
9. а) 333 32  xyxxyz б) )3ln( 42 yxz 
10. а) 105 625  yxyxz б) )arccos( xyz 
11. а) 4337 324  xyyxz б) )( 2xyarcctgz 
12. а) 864 454  yxyxz б) 22cos yxz 
13. а) 734 232  yxyxz б) 3sin yxz 
14. а) 132 4247  yxyxz б) )( 43 yxtgz 
15. а) 235 3644  yxyxz б) )23( yxctgz 

16. а) 1024 522  yxyxz б) yxez 
22

17. а) 742 3349  yxyxz б) )1ln(  xyz
18. а) 573 2352  yxyxz б) )2arcsin( 3 yxz 
19. а) 425 4233   yxyxz б) )cos( 3xyxz 
20. а) 24224  xyxyxz б) yctgxtgz 22 
21. а) 674 523  yxyxz б) yxz 22 cossin 
22. а) 3367 46 xyxyxz  б) )arccos( 2yxz 
23. а) 84 3224  yxyxz б) yxz )(arcsin
24. а) yyxyxz 422 352  б) )( 33 yxez 
25. а) 2253 454  yxyxz б)

yx
yxz




 sin

26. а) 8454 532   yxyxz б)
y
xarcctgz
3



27. а) 3239 462   yxyxz б) )( 32 yxarctgz 



ІІ. Обчислити значення частинних похідних zyx uuu  ,, для заданої функції
),,( zyxfu  в точці ),,( 0000 zyxM з точністю до 2-х знаків після коми.

1. )1,1,0(,),,( 0
22  Myxzzyxf 2. )0,1,2(),2ln(),,( 0

333 Mzyxzyxf 

3.   )2,1,
6
(,sin),,( 0
Mxzyxf yz

4. )1,2,1(),
2

ln(),,( 0M
z
yxzyxf 

5. )1,0,1(,),,( 0
22 Mzyxzyxf  6. )4,0,0(),cos(ln),,( 0

22 Mzyxzyxf 

7. )2,4,3(,27),,( 0
3 32 Mzyxzyxf  8. )1,1,0(,),,( 0Mzezyxf xy

9. )0,5,2(),arcsin(),,( 0
2 Mzyxzyxf  10. )4,0,2(),sin(),,( 0Mxyzzyxf 

11. )0,1,1(,),,( 0
22  Mzxyzyxf 12. )1,1,2(),(),,( 0

2 Myxzarctgzyxf 
13. )3,

3
,

2
(,)sin(),,( 0

M
z
yxzyxf 


14. )2,1,1(,),,( 0M

z
x

y
z

x
yzyxf 

15. )2,2,1(,1),,( 0
222 Mzyxzyxf  16. )3,2,5(,)ln(),,( 0

222 Mzxyxzyxf 
17. )4,2,1(,),,( 0Mxzzyxf y 18. )2,2,2(,),,( 0

22 Myxzzyxf 
19. )8,1,2(),ln(),,( 0

33 Mzyxzyxf  20. )25,3,2(,)(),,( 0
24 Myxzzyxf 

21. )1,2,3(,8),,( 0
5 23 Mzyxzyxf  22. )1,1,1(),ln(),,( 0

45 Mzyxzyxf 

23. )1,0,3(,2),,( 0
22 Mzyxzyxf  24. )1,0,0(,),,( 0

2)( 22
Mzezyxf yx 

25. )1,1,3(,)(),,( 0Myxxzzyxf  26. ),21,1(),42sin(ln),,( 0 Mzyxzyxf 
27. )0,1,2(),(),,( 0

2 Mzxyarctgzyxf 

ІІІ. Знайти частинні похідні 2-го порядку. Впевнитись, що yxxy zz  .

1. 22 yxez  2. )( yxctgz  3. )( yxtgz 
4. )cos( 2xyz  5. )sin( 2 yxz  6. )( yxarctgz 

7. )arcsin( yxz  8. )2arccos( yxz  9. )3( yxarcctgz 
10. )23ln( 22 yxz  11. 222 yxez  12. )( xyctgz 
13. xytgz  14. )5cos( 22  yxz 15. yxz 3sin
16. )2arcsin( yxz  17. )4arccos( yxz  18. )25( yxarcctgz 
19. )2( yxarcctgz  20. )23ln( 22 yxz  21. yxez 
22. )4arcsin( yxz  23. )5arccos( yxz  24. xyz sin
25. )3cos( 32 yxz  26. )23( yxarctgz  27. )35ln( 42 yxz 



ІV. Перевірити, чи є задана функція розв’язком заданого рівняння.
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ux )(,2 22 










21. )3sin(,09 )3(
2

2

2

2

yxeu
y
u

x
u yx 






 

22. x
y

xeu
y
yy

yx
uxy

x
ux 











 ,,02 2

2
2

2

2

2
2 

23.
x
yarctgu

y
u

x
u







 ,,02

2

2

2



24.
y
xarctgu

y
uy

x
ux 






 ,,0

25. )ln(,,02

22
yexu

x
u

y
u

yx
u

x
u 
















26.
yx

xu
y
uy

x
ux









 arcsin,,0

27. 5222 )(
,,11

yx
yu

y
u

y
u

yx
u

x 













V. Знайдіть похідну функції z у точці А за напрямом вектора

l

1.
y
xarctgz  А(1;1)


 jil 34 2. )32ln( yxz  А(2;2)


 jil 34

3.
yx

xz


 arcsin А(1;1)


 jil 34 4.
x
yarctgz  А(-1;1)


 jil

5. )38ln( 2 yxz  А(1;4)


 jil 2 6. 22 2 yxyxz  А(1;2)


 jil 43

7. xyyxz 222 53  А(1;1)


 jil 2 8. )ln( 32 yxz  А(2;1)


 jil 43

9. 324 23 yxxz  А(-1;2)


 jil 34 10. )1ln( 2  xyz А(1;1)


 jil 43

11. )( 2xyarctgz  А(2;3)


 jil 34 12. )( 2 yxarctgz  А(-2;1)


 jil 86

13.
y
xz
2

arcsin А(1;2)


 jil 125 14. yxez  А(2;0)


 jil 125

15. )45ln( 22 yxz  А(1;1)


 jil 2 16. 22 3xyxz  А(-1;3)


 jil 2

17. 22 32 yxyxz  А(2;1)


 jil 43 18. )ln( yx eez  А(1;0)


 jil

19. )3ln( 22 yxz  А(1;1)


 jil 23 20. 22 yxz  А(-3;-4)


 jil 2

21. )(xyarctgz  А(2;3)


 jil 34 22. xyxyz  32 А(-1;2)


 jil 43

23. 23 xyyxz  А(1;3)


 jil 125 24. 2
3

22 )( yxz  А( 3 ;1)


 jil

25. 2y
xz  А(3;4)


 jil 43 26. )1ln(

y
xz  А(1;1)


 jil 42

27. 22 yx
yxz




 А(1;-2)


 jil 2



VІ. Дослідити функцію на екстремум.
1. yxyxyz 142 2  15. 22 422 yxxyz 

2. 568 33  xyyхz 16. 362  xyxyxz

3. 22 22151 yxyxхz  17. 2352 22  yxxyz

4. 2261 yxyxхz  18. )12( yxxyz 

5. 201839623  yxxyyxz 19. 922  yxxyz

6. 5622 33  xyyxz 20. 10232 22  yxxyz

7. 10933 33  xyyxz 21. 168 33  xyyxz

8. 122  yxyxyxz 22. yxyxyz 62 

9. 22)(4 yxyxz  23. 206922  yxyxyxz

10. 22 33)(6 yxyxz  24. )6( yxxyz 

11. yxyxyxz 9622  25. yxxyyxz  22

12. 102)2( 22  yxz 26. yxyxyxz  222

13. 1)5( 22  yxz 27. 22 2)1( yxz 

14. xyyxz 333 
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Розрахункова робота № 5.
Тема: «Невизначений інтеграл. Ч.1»

Варіант 1

1.
3 23 2x x dx
x

 


2.  23 1 x dx
3.  sin 2 3x dx
4. 2

3
9 3

dx
x 

5.
2

2
5 4
xdx
x

6.
22 5

dx
x

7.   21 xx e dx
8.  ln 5x dx
9. 2arctg xdx
10. 2 7xe dx

Варіант 2

1.
2

3

2 3x x dx
x

 


2.
1
dx
x

3.  sin 3 2x dx
4.

23 9
dx
x

5.
25 3

xdx
x

6. 22 5
dx
x 

7.  2 xx e dx
8. 2arctg xdx
9. cos6x xdx
10. 3 5xe dx

Варіант 3

1.
2

2

3 4 5
2

x x dx
x

 


2. 3 xdx
3.  sin 5 3x dx
4. 29 3

dx
x 

5. 2

3
4 1
xdx
x 

6.
23 7

dx
x

7.  7 cos2x xdx
8. 2 xx e dx
9. arcsin3xdx
10. 2 3xe dx

Варіант 4

1.
22 3 1
2

x x dx
x

 


2. 3 1 xdx
3.  cos 2 3x dx
4.

2

9
3 9
dx
x

5.
2

4
3 4
xdx
x

6. 22 5
dx
x

7.  1 cos5x xdx
8.   41 xx e dx
9. arccos2xdx
10. 2 1xe dx
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Варіант 5

1.
4

2

2 5x x dx
x
 


2.

 31

dx

x


3.  cos 3 2x dx
4.

2

3
3 9
dx
x

5.
2

2
8 9
xdx
x 

6. 22 3
dx
x 

7.  2 cos3x xdx
8. 2 2xx e dx
9. 8arctg xdx
10. 7 2xe dx

Варіант 6

1.
32 4x x dx

x
 



2.
3 2
dx
x

3.  sin 4 2x dx
4. 27 4

dx
x 

5.
2

4
4 3
xdx
x 

6.
21 5

dx
x

7.  2 cos4x xdx
8. 3arctg xdx
9.  sin 2x x dx 
10. 5 7xe dx

Варіант 7

1.
4

3 2 3xx dx
x

 
   

 


2.  71 4x dx
3.  cos 5 2x dx
4.

2

3
4 7
dx
x

5.
29 8

xdx
x

6. 22 9
dx
x 

7.  4 sin 2x xdx
8. cos8x xdx
9. arcsin8xdx
10. 5 7xe dx

Варіант 8

1.
3 52 1x x dx

x
 


2.  51 4x dx
3.  cos 7 3x dx
4. 25 3

dx
x 

5.
2

3
3 2
xdx
x 

6.
29 2

dx
x

7.  3 cosx xdx
8. 4arctg xdx
9.  sin 3x x dx 
10. 7 2xe dx
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Варіант 9

1.
2 53 2x x dx
x

 


2.  41 3x dx
3.  sin 8 3x dx
4.

23 5
dx
x 

5.
2

2
3 2
xdx
x 

6.
22 9

dx
x

7.  4 sin 2x xdx
8. arcsin5xdx
9.  cos 4x x dx 
10. 3 4xe dx

Варіант 10

1.
3

2

2 4x x dx
x
 


2. 1 3xdx
3.  sin 3 4x dx
4.

23 5
dx
x

5.
2

2
7 2
xdx
x

6. 25 4
dx
x 

7. sin3x xdx
8.  1 xx e dx 
9. arccos7xdx
10. 10 2xe dx

Варіант 11

1.
6 5 25 3x x dx

x
 


2. 5 4xdx
3.  sin 3 4x dx
4.

2

5
5 3
dx
x

5. 22 7
xdx
x 

6. 23 7
dx
x 

7.  5 sinx xdx
8. x arctgxdx
9.  cos 7x x dx 
10. 2 10xe dx

Варіант 12

1.
3

1 1x x dx
x

   
 

2.
3 5 3
dx

x
3.  cos 4 3x dx
4.

24 7
dx
x

5. 23 8
xdx
x 

6. 2

3
7 3
dx
x 

7.  5 cosx xdx
8. 2 3xx e dx
9.  sin 5x x dx 
10. 4 3xe dx
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Варіант 13

1.
6

2 3xx dx
x

 
   

 


2.
 53 1 4

dx

x


3.  cos 3 4x dx
4.

2

5
3 4
dx
x

5. 2

2
3 7
xdx
x 

6. 26 7
dx
x 

7.  9 sinx xdx 
8.  cos 4x x dx 
9.  4 xx e dx 
10. 4 5xe dx

Варіант 14

1.
3 2 52 3x x dx

x
 


2.

 3 3 4
dx

x

3.  cos 2 5x dx
4.

29 2
dx
x

5.
2

2
2 5
xdx
x 

6. 27 6
dx
x 

7.  7 sin 2x xdx
8.  cos 2x x dx 
9. 6xx e dx
10. 6 1xe dx

Варіант 15

1.
3

32 4x x dx
x

 
   

 


2.
3 2 5
dx

x
3.  cos 3 5x dx
4. 22 7

dx
x 

5.
27 3

xdx
x

6.
27 3

dx
x

7.  4 sin3x xdx 
8.  cos 3x x dx 
9. 7arctg xdx
10. 5 2xe dx

Варіант 16

1.
3 43 2x x dx
x

 


2. 5 3 2xdx
3.  sin 5 3x dx
4.

21 3
dx
x

5. 22 9
xdx
x 

6. 26 1
dx
x 

7.  3 sin5x xdx 
8. 2xx e dx
9. arcsin5xdx
10. 4 3xe dx
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Варіант 17

1. 3 5 42 3x x dx
x

   
 

2. 4 1 3xdx
3.  sin 5 3x dx
4. 2

2
3 2
dx
x 

5.
2

5
3 5
xdx
x

6.
2

5
3 5
xdx
x

7.
25

dx
x

8.  4 cos2x xdx 
9.  ln 7x dx
10. 3 5xe dx

Варіант 18

1.
3 5

2

2 5x x dx
x

 


2. 3 1 3xdx
3.  sin 3 6x dx
4.

2

2
7 2
dx
x

5.
23 8
xdx
x 

6. 23 5
dx
x 

7.  8 sinx xdx
8. arcsin 2xdx
9.  cos 6x x dx 
10. 1 4xe dx

Варіант 19

1.
2 3

3

3 7x x dx
x

 


2.
 53

dx

x


3.  cos 5 8x dx
4. 2

14
2 7

dx
x 

5.
2

5
5 3
xdx
x 

6.
22 3

dx
x

7.  4 cos3x xdx
8.  sin 7x x dx 
9.

2
xarctg dx

10. 2 5xe dx

Варіант 20

1.
34 2

2

3 1x x dx
x

 


2.
3 3
dx
x

3.  cos 3 7x dx
4. 28 9

dx
x 

5. 23 6
xdx
x 

6.
28 3

dx
x

7.  8 sinx xdx
8.  cos 4x x dx
9.  ln 8x dx
10. 6 4xe dx
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Варіант 21

1. 5 2
3

2 4x dx
x

   
 

2.
 32
dx
x

3.  cos 5 6x dx
4. 23 2

dx
x 

5. 25 1
xdx
x 

6.
28 3

dx
x

7.  6 cos4x xdx
8.  sin 4x x dx
9.

5
xarctg dx

10. 8 1xe dx

Варіант 22

1.
32 6x x dx

x
 


2. 3 5 2xdx
3.  sin 7 1x dx
4. 24 3

dx
x 

5. 2

5
5 3
xdx
x 

6.
2

3
3 2
dx
x

7.  6 sin
2
xx dx

8.  cos 9x x dx 
9.  ln 12x dx
10. 2 6xe dx

Варіант 23

1.
35 2 4x x dx

x
 


2. 5 4xdx
3.  cos 7 3x dx
4.

23 4
dx
x

5. 22 7
xdx
x 

6. 22 7
dx
x 

7.  1 cos7x xdx
8.  3 xx e dx
9. arcsin

5
x dx

10. 2 4xe dx

Варіант 24

1.
2

3

3 2xx dx
x

 
  

 


2.  26 5x dx
3.  sin 7 4x dx
4.

2

2
4 3
dx
x

5.
2

9
1 9
xdx
x

6. 2

4
4 3
dx
x 

7.  2 sin
2
xx dx

8. arccos
2
xdx

9.  ln 2 1x dx
10. 3 6xe dx
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Варіант 25

1. 5
5

4 2x dx
x

   
 

2. 4 2 5xdx
3.  cos 3 7x dx
4.

29 8
dx
x

5. 2

3
9 2
xdx
x 

6. 23 16
dx
x 

7. sin
5
xx dx

8.  2 3 xx e dx
9.  ln 2 3x dx
10. 4 5xe dx

Варіант 26

1.
7 6 22 3x x dx

x
 


2. 3 4 2xdx
3.  sin 8 5x dx
4. 24 7

dx
x 

5.
2

5
7 1
xdx
x 

6.
2

9
9 8
dx
x

7.  4 cos
2
xx dx

8. 4xxe dx
9. arccos

5
x dx

10. 5 xe dx
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Розрахункова робота № 6.
Тема: «Невизначений інтеграл. Ч.2»

Завдання:

1. обчислити невизначені інтеграли, використовуючи таблицю інтегралів та

властивості невизначених інтегралів.

2,3. обчислити невизначені інтеграли за допомогою метода заміни змінної.

4,5. обчислити невизначені інтеграли за допомогою інтегрування частинами.

6,7. обчислити невизначені інтеграли в дробово-раціональних функціях.

8, 9, 10. обчислити невизначені інтеграли, скориставшись відповідним методом.
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Варіант 15.
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Розрахункова робота № 7.
Тема: «Визначений інтеграл та його застосування. Ч.1»
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0

1x x dx .

3. .2cos)65(
0

2

2 dxxxx




4. 23 , 2, 4,y x x x Ox   .

5. 3 , 4 0y x y
x

    .

6.  ln 1 , 2,y x y Oy   .
7. Знайти об’єм тіла, яке утворене обертанням навколо осі Ox фігури, обмеженої однією

півхвилею синусоїди siny x і відрізком 0 x   осі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 2

1.
2 3 54 44

1

x x x xdx
x

  
 .

2.
12 3 5

6
0

12
1

x dx
x 

 .

3. .3cos)4(
0

2

2 dxxx




4. 1 , 3, 1,y x x Ox
x

     .

5. 2 16 ,y x y x  .

6. , ,
4

y arctgx x Ox
  .

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням навколо осі Oy фігури, обмеженою віткою
параболи x y і відрізком 1 4y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 3

1.
2 4

4
1

x x x dx
x

 
 .

2.
1 2

2
0 1
x dx
x  .

3. .cos)34(
0

1

2 dxxxx




4. 2 , 9y x x  .
5. 1, 1, 0, 0y x y y x     .
6. 1, 2,xy e x Ox   .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням параболи 23y x навколо осі Ox в межах від

0x  до 2x  .
8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за

проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 4

1.
2 3 2 6

3 2
1

x x xdx
x

 
 .

2.
2

2

0

sin cosx xdx



 .

3. .3cos)2(
0

2

2 dxxx




4. 7 , 3, 5,y x x x Ox   .
5. 2 28 , 18 12y x x y x x      .

6. , ,
4

y arctgx x Ox
   .

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox трапеції, утвореної

прямими 1
2

y x , 4x  , 6x  і віссю абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 5

1.
2 64

1

x x x dx
x

 
 .

2.
3

0 25 3
dx

x



 .

3. .cos)127(
0

4

2 dxxxx




4. 3, 2, ,y x x Ox Oy   .

5.
2

2

1,
2 1
xy y

x
 


.

6. cos 2 , , ,
2 2

y x x x Ox 
    .

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Oy трапеції, утвореної
прямими 3y x , 2y  , 4y  і віссю ординат.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 6

1.
1 6 5

5
2

1
3

x x dx
x





 
 .

2.
2 3

4
0 4
x dx
x  .

3. .2cos)742(
0

2 dxxxx 


4. 21 , 2, 6,
4

y x x x Ox    .

5. 2

1 , 1, 4, 0y y y x
x

    .

6. sin 2 , , 2 ,y x x x Ox    .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox фігури, обмеженої кривою

cosy x і відрізком
4 2

x 
   вісі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 7

1.
4 2 3 2

2
1

5x x x x dx
x

 
 .

2.
1

1 lne x dx
x


 .

3. .3cos)1199(
0

2 dxxxx 


4. 29 ,y x Ox  .
5. , 1, 4,x y y y Oy   .
6. 1 , 0, 4, 0xy e x x y      .

7. Криволінійна трапеція, обмежена гіперболою 4y
x

 і прямими 3x  і 12x  , обертається

навколо осі Ox . Знайти об’єм тіла обертання.
8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за

проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 8

1.
1 3

8
0 1
z dz
z  .

2. .4cos)17168(
0

2 dxxxx 


3.
2 5 2

2
1

x x xdx
x x
 

 .

4. 2 6 ,y x x Ox  .
5. , 4 , 0, 3y x y x y x     .

6. 1ln , , ,y x x x e Ox
e

   .

7. Знайти об’єм тіла, отриманого від обертання кривої 21
4

y x навколо осі Oy в межах від

1y  до 5y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 9

1.
2 3 23

3
1

x x xdx
x

 
 .

2.
2

2

4

1 cos
dx

x



  .

3. .2cos)53(
2

0

2 dxxx 


4. 2 4,y x Oy  .
5. 34 ,y x y x    .
6.  sin , 0 2 ,y x x Ox   .

7. Знайти об’єм тіла, отриманого від обертання навколо осі Oy кубічної параболи 3y x в
межах від 1y  до 8y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 10

1.
4 3 54 44

1

x x x xdx
x

  
 .

2.
5

2
2 5 4

dx
x x 

 .

3. .3cos)152(
2

0

2 dxxx 


4. 316 , 2,y x y Oy  .
5. 2 2,y x y x  .

6. 2 sin , 0, , 3
2 2
xy y x x      .

7. Знайти об’єм тіла, яке утворене обертанням навколо осі Ox фігури, обмеженої однією

півхвилею синусоїди siny x і відрізком 0
2

x 
  осі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 11

1.
4 4

4
1

x x x dx
x

 
 .

2.
1

3 4

0

4 5x x dx  .

3. .2cos)73(
2

0

2 dxxx 


4. 2 6 , 1, 3,y x x x x Ox      .

5. 1 , 3, 3y x y
x

     .

6. 1 , , 3
2

x

y Oy x   
 

.

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням навколо осі Oy фігури, обмеженою віткою
параболи x y і відрізком 2 6y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 12

1.
1 3 2 6

3 2
1
2

x x xdx
x

 
 .

2. 2sin
2
x dx




 .

3. .4cos)81(
2

0

2 dxxx 


4. 2 4 3, , , 4y x x Ox Oy x    .

5. 21 , , , 0y x e x e y
x

    .

6.  cos , 0 2 ,y x x Ox   .

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням параболи 23y x навколо осі Ox в межах від
1x  до 4x  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 13

1.
4 64

2

x x x dx
x

 
 .

2.

1
2

2
1

xe dx
x .

3. .3sin)12(
0

1

2 dxxxx




4. 21 1, 0, 2, 3
2

y x y x x      .

5. 3 1 0, 0, 2, 4x y y x x      .
6. 22 , , 3, 3xy y x x x      .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox трапеції, утвореної

прямими 1
2

y x , 2x  , 8x  і віссю абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 14

1.
4 6 5

5
1

1
3

x x dx
x

 
 .

2.

1
2

2
0 1

xdx
x .

3. .2sin)2(
3

0

2 dxxxx 

4. 2 1, 0, 2, 3y x y x x       .
5.  2 2, 0 , 1, 7, 0y x x y y x       .

6. 2 , 1, 4xy y x   .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Oy трапеції, утвореної

прямими 3y x , 1y  , 4y  і віссю ординат.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 15

1.
2 2 3 2

2
1

5x x x x dx
x

 
 .

2.  3
1

2 2

0

3 xx x e dx .

3. .sin)23(
0

2 dxxxx 


4. 29 , 0y x y   .
5. 2 1 0, 2 7 0, 1, 2x y x y x x         .
6. ln , 0, 1, 1y x x y y     .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox фігури, обмеженої кривою

cosy x і відрізком
2 2

x 
   вісі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 16

1.
3 5 2

2
1

x x xdx
x x
 

 .

2.
2

2

9

cos x dx
x




 .

3. .3sin)65(
2/

0

2 dxxxx 


4. 21 3, 0, 0, 3
3

y x y x x      .

5.  2
2

1, , 0 , 0, 5y x y x y x
x

     .

6. 2sin , , ,
3 2

y x Ox x x 
     .

7. Криволінійна трапеція, обмежена гіперболою 4y
x

 і прямими 4x  і 8x  , обертається

навколо осі Ox . Знайти об’єм тіла обертання.
8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за

проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 17

1.
27 3 23

3
8

x x xdx
x

 
 .

2.
3 2

6
1 1
x dx
x .

3. .2sin)96(
0

3

2 dxxxx




4. 24 , 0y x x y   .

5. 2

1, , 0, 2y x y y x
x

    .

6. 5, , ,
6 6

y ctgx x x Ox 
   .

7. Знайти об’єм тіла, отриманого від обертання кривої 21
4

y x навколо осі Oy в межах від

2y  до 10y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 18

1.
1 3 54 44

1
2

x x x xdx
x

  
 .

2.
1

sin lne x dx
x .

3. .2sin)5,17(
4/

0

2 dxxx 


4.  21 , 0, 0y x y x    .

5. 23 , 5 8 0y x x x y     .

6. 1 , 2, 2
2

x

y x x     
 

.

7. Знайти об’єм тіла, отриманого від обертання навколо осі Oy кубічної параболи 3y x в
межах від 2y  до 4y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 19

1.
1 4

4
1
2

x x x dx
x

 


2.
2

1 1 ln

e dx
x x



3. .sin)51(
2/

0

2 dxxx 


4. 24 , 0y x y  
5. 3 22 , 6y x y x 

6. arcsin , , ,
4 4

y x y y Oy 
   

7. Знайти об’єм тіла, яке утворене обертанням навколо осі Ox фігури, обмеженої однією

півхвилею синусоїди siny x і відрізком
2

x   осі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 20

1.
4 3 2 6

3 2
2

x x xdx
x

 


2.
8

3

1x dx

3. .2sin)3(
3

41/

2 dxxxx 


4.  2 7 10, 2 3 , 3, 0y x x x x y       
5. 1, 2 3,y x y x Oy   

6. 11, ln , 0
2

xy e x y   

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням навколо осі Oy фігури, обмеженою віткою
параболи x y і відрізком 1 3y  .

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Варіант 21

1.
1 6 5

5
1
2

1
3

x x dx
x

 


2.
2

3

6

sin cosx xdx






3. .)2(
0

2

2/2 dxex x




4. , 4, 0y x x y  
5. 2 2 3, 0, 2, 0y x x x x y      
6. 2 , 1,xy x Oy   .
7. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням параболи 23y x навколо осі Ox в межах від

2x  до 4x  .
8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за

проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 22

1.
6 2 3 2

2
1

5x x x x dx
x

 


2.
6

18

12 3ctg xdx






3. .ln
2

1

2


e

x
xdx

4. 2

1 , 0, 1, 2y y x x
x

   

5. 2 1, 2 9, 0, 0y x y x x y     

6. 3cos , , ,
3 4

y x x x Ox 
  

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox трапеції, утвореної

прямими 1
2

y x , 1x  , 3x  і віссю абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту)
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Варіант 23

1.
4 5 2

2
2

x x xdx
x x
 



2.
1

0 4 3
dx

x

3. .
1

1

2/2 dxex x




4. 2 7 10, 0y x x y   

5. 11, , 0, , 0y y x x e y
x

    

6. 2 1, , 1,
2

xy e x x Ox   

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Oy трапеції, утвореної
прямими 3y x , 2y  , 6y  і віссю ординат.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).

Варіант 24

1.
2 3

1

x x xdx
x

 


2.
2

2
1 4

xdx
x

3. .
1

0

32 dxex x

4. 2 12 1, 0, , 0
2

y x x x x y     

5. 5 , 2 , 2, 6y x y x x x   

6. 2 1, , 1,
2

xy e x x Ox    

7. Обчислити об’єм тіла, утвореного від обертання навколо осі Ox фігури, обмеженої кривою

cosy x і відрізком
2 4

x 
   вісі абсцис.

8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за
проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту)
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Варіант 25

1.
2 3

0

x x xdx
x

 


2.
2

1

lne x dx
x

3. .
1

0

32 dxex x
4. 2 3 4, 0, 5y x x y x    
5. 2 8 0, 1, 3,x y y y Oy    

6. arcsin , , ,
4 3

y x y y Oy 
  

7. Криволінійна трапеція, обмежена гіперболою 4y
x

 і прямими 3x  і 6x  , обертається

навколо осі Ox . Знайти об’єм тіла обертання.
8. Тіло рухається зі швидкістю    23 1V t t N   м/с. Знайти шлях пройдений тілом за

проміжок часу від 1t N  до 3t N  с. (де N – номер вашого варіанту).
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Розрахункова робота №8
«Визначений інтеграл. Ч.2»

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли:

№
варіанту Приклади

1.

2.

3.

4.

5.

6.

7.

8.

9.

10.

11.

12.

13.

14.
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

21. 1) ;)sin(ln

1

e

x
x

2) ;
cos2

2

0
 



x
dx

3)  



0

4

2 .cos127 xdxxx

22. 1) ;ln

1

2


e

dx
x
x

2) 
4

0

3 ;2sin



xdx 3) 


2

1

2 .ln xdxx

23. 1) ;
1

3

1
6

2


 x
dxx

2) ;
cos
sin3

0
4

3





dx
x
x

3) 


1

1

2 .2dxex
x

24. 1) ;
45

5

2
2

 xx

dx
2)  

4

0
3sincos2



xdxx 3)  



0

2

2 .2 2dxex
x

25. 1) ;cos
2

2

9

dx
x
x






2) ;sin1

2

dxx 



3) 

2

1
2 .log xdxx

26. 1) ;
)(cos0

22
e

dx
x

x
2) ;

3

0

2



xdxtg 3) .
cos

3

6

2


 x
xdx



53

Завдання 3. Обчислити площу фігури, обмеженої лініями:

1. 2. 3.

4. 5. , 4 , 0, 3y x y x y x     6.

7.
x>0,y>0

8. 1, 2 3,y x y x Oy    9.

10. 11. 2 28 , 18 12y x x y x x      12. 2

1 , 0, 1, 2y y x x
x

   

13. 23 , 5 8 0y x x x y     14. 22 , , 3, 3xy y x x x      15.

16. 3 22 , 6y x y x  17.  2
2

1, , 0 , 0, 5y x y x y x
x

     18.
3 , 4 0y x y
x

   

19. 20. 2

1, , 0, 2y x y y x
x

    21.

22. 34 ,y x y x    23. 2 1 0, 2 7 0, 1, 2x y x y x x        24.
2

2

1,
2 1
xy y

x
 



25. 26.

Завдання 3. Знайти довжини дуги кривої:

1. 20,
2

2

 xxy

2. 40,  xxy
3. 10,  xey x

4. 40,
4

2

 xxy

5. 40,2  xxy
6. 2ln0,2  xey x

7. 2ln0,   xey x

8. 20,2 2  xxy
9. 40,4  xxy
10. 2ln0,3  xey x

11. exxy  1,ln
12. 20,4 2  xxy
13. 40,8  xxy

14. 2ln0,2   xey x

15. exxy  1,ln2

16. 01,
2

2

 xxy

17. 94,  xxy
18. 01,  xey x

19. 04,
4

2

 xxy

20. 164,2  xxy
21. 3ln2ln,2  xey x

22. 3ln2ln,   xey x

23. 02,2 2  xxy
24. 164,4  xxy
25. 3ln2ln,3  xey x

26. 2,ln exexy 



54

Розрахункова робота № 9
по темі: «Диференціальні рівняння»

І. Знайти загальний розв’язок рівняння.
1. .2334 22 dxxyydyxydyxdx  16. .011 22  xyyyx

2. .4 22 ydyxydydxy  17. .0222 22  yxxyx
3. .2 22 dxxydyyxydyxdx  18. .02)(3 22  dxydyyyx
4. .)1( xx eyye  19. .0)(45 22  dyyyxdxy
5. .22 dxxydyyxydyxdx  20. .013 22  yyxy

6. .045 22  dyxydxyx 21. .0)ln1(  yxyy

7. .3226 22 dxxyydyxydyxdx  22. .01 22  xxyyx
8. .)1( xx yeye  23. .0ln  yxyy

9. .)3( xx eyye  24. .0)8(  dxyedye xx

10. .015 22  xyyy 25. .014 22  dyxydxyx
11. .222 22 dxxyydyxydyxdx  26. .0)4(  dxedyey xx

12. .0)4(  dxedyey xx 27. .36 22 dxxydyyxydyxdx 

13. .2366 22 dxxyydyxydyxdx  28. .53320 22 dxxyydyxydyxdx 

14. .0)5( 22  dxyedye xx 29. .023 22  dyxydxyx
15. .3266 22 dxxyydyxydyxdx  30. .3 22 ydyxydydxy 
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ІІ. Розв’язати задачу Коші

1. .
2

)1(0coslnsincos 
 yydyxxydxydyx 16. .0)0()1(  yeyye yx

2. .0)0(
cos

 y
x

yytgxy 17. .
2
3)3(

)1(
)1(

2

2





 x
tx
xtx

3. .0)2(33 2  yyy 18. .1)0(0)1(  xxxt

4. .1)(03  ydytgxdxyydy 19. 4)0(0)1()21( 2  yyxxy

5. .1
2

0sinlnsin 2 





 yyxyyxy 20. .8)2(

1
1





 y
y
xy

6. .0)0(02sincos2  yydyeydxx x 21. .1)0(0)1( 2  yyxxy
7. .1)0()sin1()12( 2  yxyyy 22. .2)1(122  yyyyx

8. .1)0(011 22  ydyxydxyx 23. 1)3(0)13( 2  yyyx

9. .1)1(022  yyyx 24. .1)1(22  yyxyyyx

10. .0)0(   yeey yxyx 25. .1)0(0)52(  yyyx

11. .1)0(
1
1

2

2





 y
x
yy 26. .1)(

ln
 ey

x
yyx

12. .
2
1

2
)12( 







yctgxyy 27. .1

2
1 






 yytgxy

13. .1)4(2  yyxy 28. .1)(ln2  eyxyy
14. .1)1(0)1( 2  yydxdyx 29. .2)0(3  yxye yx

15. .4
3

0 






ydyytgxdx 30. .1)2(ln 


yy

y
y
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ІІІ. Перевірити функцію на однорідність. Знайти загальний розв’язок рівняння:

1. .242

2


x
y

x
yy 16. .

2
23

22

23

xy
yxyyx






2. .
42
83

22

23

xy
yxyyx




 17. .10103 2

2


x
y

x
yy

3. .24 22 yyxyx  18. .
6
5

2

22

xyx
yxyxy






4. .662

2


x
y

x
yy 19. .

62
32

2

22

xyx
yxyxy






5. .
72

143
22

23

xy
yxyyx




 20. .5104 2

2


x
y

x
yy

6. .32 22 yyxyx  21. .23 22 yyxyx 

7. .
4
3

2

22

xyx
yxyxy




 22. .
62

123
22

23

xy
yxyyx






8. .1282

2


x
y

x
yy 23. .

23
3
2

22

xyx
yxyxy






9. .
52

103
22

23

xy
yxyyx




 24. .882 2

2


x
y

x
yy

10. .3 22 yyxyx  25. .4 22 yyxyx 

11. .
22

2
2

22

xyx
yxyxy




 26. .483 2

2


x
y

x
yy

12. .
22
43

22

23

xy
yxyyx




 27. .
2

2
yx
yxy






13. .22 yyxyx  28. .
yx
yxy






14. .362 2

2


x
y

x
yy 29. .2 22 yyxyx 

15. .
22

22

xyx
yxyxy




 30. .2 22 yyxyx 
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ІV. Розв’яжіть лінійні диференціальні рівняння

1.  2 /1 2x y xy x   .

2.    22 / 24 2 4x y xy x    .

3. / cosyy x x
x

  .

4.
2/ 2 xyy x e

x
  .

5.  2 / 39 2 0x y xy x    .

6.
2

/ 2
1

xxey xy
x

 


.

7.  2/ 1
1
yy x
x

  


.

8. / 2sin cos cosy x y x x  .

9.
1

2 / xx y y e x  .
10.  3 / 21 3 1x y x y x   

11. 2
1

3 / 2 sin 2xx y y e x  .

12. /
2

cos
sin

xy yctgx
x

  .

13. 2 /
2

1x y y
x

  .

14.  4 / 31 4x y x y x   .

15.
2/

3

1xyy e
x x

   .

16.
2/ 2 sin xy xy x xe  .

17. / ln 2xy y x x   .
18. / 2xy y x x  .
19. / sin 3 cos sin 2y x y x x  .
20. / 2 siny ytgx tgx x   .
21.  2 /4 2 1x y xy   .

22. / 22 1xy y x x   .

23.
1

2 / 1sinxx y e y
x

   
 

.

24. / sinxy y x  .
25. / 3cosy ytgx x  .

V. Розв’яжіть рівняння Бернуллі

1. / 22 0xy y x y   .
2. / 2y yctgx y  .

3. / 2
2

2 0
1

xyy y
x

  


.

4. / 2 4xy y x y  .
5.  2 / 21 x y xy y   .

6.  2 / 21 x y xy xy   .

7. / 3

1
yy xy
x

 


.

8. / 22 lnxy y y x  .
9. / 4xy y y  .
10. / 4 54 3 xxy y e x y   .
11. / 3xy y xy  .
12.  / 2y y xy x  .

13. / 2 sinxy y xy x  .
14.  2 2 0yx ydx xdy   .

15. / 2 2lnyy y x
x

  .

16. / 3 cosy yctgx y x  .

17.  2 /4 2 xx y xy
y

   .

18.
3

2 /3 1yy y x
x

   .

19.  / 2 23 1xy y x y   .

20.  2 /2 1 2 xx y xy
y

   .

21. / 2 12xy y x y   .

22.  /
2

4 2 2
4
xyy y x
x

  


.

23. / 2 2 0
1
yy y

x
  


.

24. /
2

22
cos

yyy
x x

  .

25. / 2 lnxy y y x  .
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VI. Розв’яжіть задачу Коші
1. / 2sin lny x y y ,

2
y e   
 

.

2. / 2 secy ytgx x  ,  0 1y  .
3.     /2 2y x x y y   ,  1 0y  .
4. 2 2 2 /2 0y x x y   ,  1 0y  .
5.  / 2 24 4y x y   ,  0 2y  .

6.  2 /4 2x y xy x   ,  0 1y  .

7.  / lnyxy y arctg x x
x

  ,   0y e  .

8. / 21 ln yxy y
x

   
 

,  1y e .

9.   2/2 1 x x ye yy e   ,  0 0y  .

10. / 2cosy ytgx x  , 1
4 2

y    
 

.

11. / sin 2 cosy yctgx x x  , 0
2

y    
 

.

12. / cosxy ytgx e x  ,  0 1y  .

13. / 2sin sin cos cosx yy x y , 0
2

y    
 

.

14. 2 2 / 0y x y xy    ,  1 1y  .

15.
2

/ 4 y yy
x x

     
 

,  1 2y  .

16. / 2sin 1y x y  , 1
4

y    
 

.

17.  2 2 2 0x y dy xydx   ,  1 2y  .

18. / 2cosy x y ,
4

y e   
 

.

19.  / 22 1yy y ctgx  , 0
2

y    
 

.

20. ln 0tgydx x xdy  ,
2

y e   
 

.

21. / 1yxy
x x

  ,  1 0y  .

22. / y xy
y x





,  1 0y  .

23. /
21

y xy
x x

 


,  1 0y  .

24.
2

/
2 2
2yy

y x





,  1 1y  .

25. / 2 53 3y x y x  ,  0 1y  .
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VII. Розв’яжіть рівняння в повних диференціалах.

1.    3 3 2 2 4 2 3 24 3 2 3 2 0x y x y xy dx x y x y x dy      .

2.    3 3 2 4 34 3 2 2 2 0x y x y x dx x y x y dy      .

3.    2 2ln 2 2 ln 0x xy dx x y y dy    .

4.    cos sin sin cos 0x yx y xe dx x y ye dy    .

5.    ln ln 0x y dx y x dy    .

6.   2arg ln 0
1
y xtgx y dx dy
y y

 
     

.

7.  2 2 12 sin 3 cos 0x y x dx x y dy
y

 
    

 
.

8.  2 3 3

2
3 0

1
y yxx e dx x e y dy

x

 
    

 
.

9.    2 3sin cos cos sin 0y x x dx x y y dy    .

10.      2 2 2 2 22 cos 2 cos 0x x y x dx y x y y dy      .

11.     22 2 2 0xy xyx y e x dx x x e dy     .

12.    cos cos sin sin 2 0y x y dx x x y y dy     .

13.    3 22 sin 4 cos sin 0x y x dx x y y dy    .

14.    2 21 1 0y x x dx y y x dy      .

15.    2 2

2 cos sin 0x y x yxe x dx e y dy     .

16. 2cos2 1 2 0
1

yx xy dx x dy
x y

            
.

17.    cos ln ln ln sin ln
0

x y x y
dx dy

x y
 

  .

18.    2 23 2 0x y x ye y x dx xy e dy      .

19.    2 2 2 22 22 3 2 3 0x y x yxe x dx ye y dy     .

20.    3 2 3 4 2 2 34 2 2 3 4 0x y xy dx yx x y y dy     .

21.    2 2 33 2 2 0x y y x dx x xy dy     .

22.    2sin cos 0x y dx y y x dy    .

23.    ln 0x y x y yx e dx e e e dy    .

24.    3 2 22 2 3 0y x y xxe y e dx x e y e dy     .

25.    1 2 1 22 2 0x xy dx y x y dy     .
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VIIІ. Знайти загальний розв’язок диференціального рівняння

 а) // 4 0y y  ; б) // /10 25 0y y y   ; в) // /3 2 0y y y   .

 а) // / 2 0y y y   ; б) // 9 0y y  ; в) // /4 4 0y y y   .

 а) // /4 0y y  ; б) // /4 13 0y y y   ; в) // /3 2 0y y y   .

 а) // /5 6 0y y y   ; б) // /3 0y y  ; в) // /2 5 0y y y   .

 а) // /2 10 0y y y   ; б) // / 2 0y y y   ; в) // /2 0y y  .

 а) // 4 0y y  ; б) // /2 17 0y y y   ; в) // / 12 0y y y   .

 а) // / 6 0y y y   ; б) // /9 0y y  ; в) // /4 20 0y y y   .

 а) // 49 0y y  ; б) // /4 5 0y y y   ; в) // /2 3 0y y y   .

 а) // /7 0y y  ; б) // /5 4 0y y y   ; в) // 16 0y y  .

а) // /6 8 0y y y   ; б) // /5 5 0y y y   ; в) // /5 0y y  .

а) // /4 8 3 0y y y   ; б) // /3 0y y  ; в) // /2 10 0y y y   .

а) // /4 20 0y y y   ; б) // /3 10 0y y y   ; в) // 16 0y y  .

 а) // /9 6 0y y y   ; б) // /4 21 0y y y   ; в) // 0y y  .

 а) // /2 3 0y y y   ; б) // /4 8 0y y y   ; в) // /6 9 0y y y   .

 а) // /10 21 0y y y   ; б) // /2 2 0y y y   ; в) // /4 0y y  .

 а) // /6 0y y  ; б) // /10 29 0y y y   ; в) // /8 7 0y y y   .

 а) // 25 0y y  ; б) // /6 9 0y y y   ; в) // /2 2 0y y y   .

 а) // /3 0y y  ; б) // /7 8 0y y y   ; в) // /4 13 0y y y   .

 а) // /3 4 0y y y   ; б) // /6 13 0y y y   ; в) // /2 0y y  .

 а) // /25 0y y  ; б) // /10 16 0y y y   ; в) // /8 16 0y y y   .

 а) // /3 18 0y y y   ; б) // /6 0y y  ; в) // /2 5 0y y y   .

 а) // /6 13 0y y y   ; б) // /2 15 0y y y   ; в) // /8 0y y  .

 а) // /2 0y y y   ; б) // /6 25 0y y y   ; в) // /4 0y y  .

 а) // /10 0y y  ; б) // /6 8 0y y y   ; в) // /4 4 0y y y   .

 а) // 5 0y y  ; б) // /9 6 0y y y   ; в) // /6 8 0y y y   .
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